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ΘΕΜΑ 1Ο  

Α. Σε κύκλο κέντρου Ο θεωρούµε µια ακτίνα ΟΑ, µια χορδή 

ΒΓ που είναι µεσοκάθετος της ακτίνας αυτής, και µια ακόµη 

χορδή Α∆ που σχηµατίζει µε την ΟΑ γωνία 30ο . ∆είξτε ότι: 

 

Α∆ = ΒΓ  
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Β. Στο διπλανό σχήµα (αστέρι) τα τρίγωνα που  

σχηµατίζονται είναι τυχόντα. Να δείξετε ότι: 
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ΘΕΜΑ 2Ο  

∆ίνεται παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆. Η κάθετη προς τη ΒΓ στο 

Γ και η κάθετη από το Α προς την ΑΒ τέµνονται στο σηµείο 

Ε. Να αποδείξετε ότι: 

α) ∆Α⊥ ΕΓ.  

β) ΓΑ⊥∆Ε. 

 

Α

Β

∆ Γ

Ε

 

Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) προεκτείνουµε τη ΒΓ 

κατά τµήµα Γ∆=ΑΓ και την ΑΒ κατά τµήµα BΕ=ΒΗ, όπου Η 

είναι το µέσο της ΒΓ. Αν η ΕΗ τέµνει την Α∆ στο Ζ,  να 

αποδείξετε ότι: 

α) � �1
A∆

2
Β = ΑΒΓ  

β) Το τρίγωνο ΖΗ∆ είναι ισοσκελές. 

 

γ) Το Ζ είναι το µέσον του Α∆. 
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θΕΜΑ 4Ο  

Σε παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆  προεκτείνουµε την πλευρά ΑΒ  

κατά τµήµα ΒΕ = ΒΓ . Φέρουµε την κάθετη στη ΒΕ  στο Ε , η 

οποία τέµνει τη διχοτόµο  της γωνίας Α  στο Ζ . Αν Ο  είναι 

το κέντρο του παραλληλογράµµου και Μ  είναι το µέσο της 

ΑΖ , να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΜΒΕ  και ΜΑ∆  είναι ίσα. 

β) Το τρίγωνο Μ∆Β είναι ισοσκελές, 

γ) 2ΖΓ = ΜΟ  

δ) ΖΓ ⊥ Β∆  
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