
ΑΡΧΗ  1ης  ΣΕΛΙ∆ΑΣ                                
 

 

ΤΕΛΟΣ   1η ς  ΣΕΛΙ∆ΑΣ  
 

 
ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ  ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΣΤΗΝ ΑΛΓΕΒΡΑ  

 
ΘΕΜΑ 1Ο   

Α.  Aν  α>0  µε  α 1≠ ,  και θ>0,  κ∈ℝ :  

    i )  Να  δώσετε  τον ορισµό  του  λογάριθµου  του  θ  ως προς  βάση  α   

Μονάδες  5 

   i i )  Να  αποδείξετε  ότι ισχύει:  
κ

α αlog θ κ log θ= ⋅  

Μονάδες  10 

Β.   Να  χαρακτηρίσετε  ως (Σ) Σωστή  ή  (Λ)  Λάθος  κάθε  µία  από  τις  παρακάτω  προτάσεις :  

      1 .  Η συνάρτηση  
x( ) ef x =  είναι γνησίως  αύξουσα  στο  ℝ . 

      2 .  Για  κάθε  γωνία  α  ισχύει ότι:  
2 1+συν2α

ηµ α=
2

 

      3 .  Κάθε  σταθερό  και µη  µηδενικό  πολυώνυµο  έχει βαθµό  µηδέν.  

      4 .  Η  συνάρτηση  ( ) ln x,  x>0f x = ,   είναι γνησίως  αύξουσα  και η  γραφική  της  παράστα-

ση  τέµνει τον άξονα  x x′  σε  σηµείο  µε  τετµηµένη  e .  

      5 .   Ο  βαθµός  του  αθροίσµατος   δύο  µη  µηδενικών πολυωνύµων είναι ίσος  µε  το  άθρο-
ισµα  των βαθµών των πολυωνύµων αυτών.  

Μονάδες  10  

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

ΘΕΜΑ 2ο  

∆ίνεται  το  πολυώνυµο     

( )4 3 2P(x)=x 5x α+2 x αx,  α− + + ∈ℝ .  

Αν το  υπόλοιπο  της  διαίρεσης  του  P(x)  δια   του  x 2−  είναι ίσο  µε  10− :    

α) να  δείξετε  ότι  α=1 .  

Μονάδες  5 

β) να  βρείτε  το  πηλίκο  και το  υπόλοιπο  της  διαίρεσης  του  πολυωνύµου  P(x)  δια  του  

( )2
x 2−  και να  γράψετε  την ταυτότητα  που  προκύπτει από  αυτή  τη  διαίρεση .  

Μονάδες  10 

 

γ) να  βρείτε  για  ποιες  τ ιµές  του  x  η  γραφική  παράσταση  της  πολυωνυµικής   συνάρτησης   

( ) P(x)f x =  βρίσκεται  πάνω  από  τον άξονα  x x′ .  

Μονάδες  10 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 

 

 



ΑΡΧΗ  2ης  ΣΕΛΙ∆ΑΣ                                
 

 

ΤΕΛΟΣ   2η ς  ΣΕΛΙ∆ΑΣ  
 

 

ΘΕΜΑ 3ο  

      ∆ίνονται οι αριθµοί 1α 1= ,  2

1
α συν2θ

2
=  και 

2
3α 2ηµ θ= − .  

α) Να  δειχθεί ότι οι παραπάνω  αριθµοί,  για  κάθε  τ ιµή  του  θ ,  αποτελούν διαδοχικούς  όρο-
υς   αριθµητικής  προόδου .  

Μονάδες  7 

β) Έστω   ( )να  αριθµητική  πρόοδος  της  οποίας  οι παραπάνω  αριθµοί,  1 2 3α ,α ,α   αποτελούν 

µε  τη  σειρά  που  δίνονται,  τους  τρεις πρώτους όρους  της .   

    i )   Να  βρεθεί η  τιµή  του  
π

θ 0,
2

 ∈ 
 

,  αν το  ω= 1− ,  όπου  ω  είναι η  διαφορά  της  αριθµητι-

κής  προόδου  ( )να .  

Μονάδες  8 

    i i)  Αν 
π

θ=
4

,  να  υπολογιστεί το  άθροισµα :  

( ) ( ) ( )2 2 2 2 2 2
1 2 3 4 63 64S= α α α α ... α α− + − + + −  

όπου   1 2 64α ,α ,...,α  είναι οι  64  πρώτοι όροι της  αριθµητικής  προόδου ( )να  . 

Μονάδες  10  

 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

ΘΕΜΑ 4ο  

Έστω  η  συνάρτηση  ( )x(x) log 10 1f = − .  

α) Να  βρείτε  το  πεδίο  ορισµού  της  f .  

Μονάδες  5 

β) Να  λύσετε  την εξίσωση :  (2x)=log7+ (x)f f  

Μονάδες  13 

γ)  Να  αποδείξετε  ότι:  
(1) (3)10 2 10 2007f f+ ⋅ =  

Μονάδες  7 

----------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

        


