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ΤΑΞΗ B΄ 
ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΟ ∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΣΕ ΟΛΗ ΤΗΝ ΥΛΗ 

ΜΑΙΟΣ-ΙΟΥΝΙΟΣ 2010 
ΣΤΗΝ ΑΛΓΕΒΡΑ 

ΘΕΜΑ 1Ο : 

Α.  Aν α,β  είναι γωνίες τέτοιες ώστε: ( )συν α+β 0, συνα 0 και συνβ 0≠ ≠ ≠  να αποδείξετε ότι 

 

( ) εφα+εφβ
εφ α+β

1 εφα εφβ
=

− ⋅
 

(15 µονάδες) 
 
B. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις µε την ένδειξη (Σ) Σωστό ή (Λ) Λάθος. 
     

1.  Για οποιαδήποτε γωνία α  ισχύει: 2ηµ2α=1 2συν α− . 

2.   Η συνάρτηση 
x

(fx ) ,  με 1= α α >   είναι γνησίως αύξουσα στο R,  δηλαδή για κάθε 1 2x,x R∈   

ισχύει: 
1 2x x

   1 2x x   τότε  αν < α < α .  

 3. Το άθροισµα Sν των ν  πρώτων  όρων   αριθµητικής προόδου ( )να µε διαφορά ω  είναι ίσο µε  

( )1S 2 1
3ν

ν
= α + ν − ω    

 4. Το υπόλοιπο υ  της διαίρεσης ενός πολυωνύµου ( )P x  µε το x− ρ  είναι  ίσο µε την τιµή του  

πολυωνύµου για = ρx . Είναι δηλαδή   

( )υ = ρP  

5.  Αν 0 με 1α > α ≠ , τότε για οποιουσδήποτε 1 2, 0θ θ >  ισχύει: 

( )α α αθ ⋅ θ = θ + θ1 2 1 2log log log . 

 (10 µονάδες) 
 

 
ΘΕΜΑ 2Ο : 
 

∆ίνεται η συνάρτηση 

( ) log log(2 1)f x x x= + +  

και η παράσταση 

log18 log3
1 log3,6

A
−

=
+

 

   
α) Να βρείτε το πεδίο ορισµού της συνάρτησης f . 

(Μονάδες 5) 

β) Να αποδείξετε ότι: 
1
2

A =  

     (Μονάδες 10) 
γ) Να βρείτε για ποιες τιµές του x  που ανήκουν στο πεδίο ορισµού της f ισχύει: 
 

( ) 2 1f x A= −  

(Μονάδες 10) 
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ΘΕΜΑ 3Ο : 

∆ίνεται  αριθµητική πρόοδο  ( )να  µε πρώτο όρο 1α 9=  και διαφορά ω=4 . 

 
α)  Να βρείτε ποιος όρος της προόδου είναι ίσος µε 125 . 

(Μονάδες 7) 

β)  Να υπολογίσετε το άθροισµα 30S  των τριάντα  πρώτων  όρων της προόδου. 

(Μονάδες 10) 
γ) Να υπολογίσετε την τιµή της παράστασης: 
 

2 2 2 2 2 2
1 2 3 4 29 30α α α α ... α αΠ = − + − + + −  

(Μονάδες 8) 
 
 
ΘΕΜΑ 4Ο : 

 

∆ίνεται το  πολυώνυµο  
3 2( ) 2 2P x x x x= − + −  

α) Να αποδείξετε ότι ο µοναδικός πρωτοβάθµιος παράγοντας του  ( )P x  είναι το 2x − . 

(Μονάδες 8) 
β) Να αποδείξετε ότι: 

3 3 1
συν θ ηµθ ηµ θ συνθ= ηµ2θ

2
⋅ + ⋅ , για κάθε θ∈ℝ . 

(Μονάδες 8) 
γ) Αν το 

( )3 38 συν θ ηµθ ηµ θ συνθx − ⋅ + ⋅  

    είναι παράγοντας του ( )P x , να βρείτε τις τιµές του πραγµατικού αριθµού θ . 

(Μονάδες 9) 
 

 
                                                  
                   


