
ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ: ΠΑΠΠΑΣ ΑΘΑΝΑΣΙΟΣ/2Ο ΛΥΚΕΙΟ ΥΜΗΤΤΟΥ 
  Σελίδα 1 από 2  

http://users.sch.gr/apappas 
C:\Documents and Settings\ΠΑΠΠΑΣ ΑΘΑΝΑΣΙΟΣ\Επιφάνεια εργασίας\fyl-000.doc 

ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ 
 

 1.   ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ=ΑΓ και �
090Α > . 

Από την κορυφή Α φέρνουµε τις ηµιευθείες Αx κάθετη στην 
πλευρά ΑΒ και Βy κάθετη στην πλευρά ΑΓ που τέµνουν την 
ΒΓ στα σηµεία ∆ και Ε αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 
α) Το τρίγωνο ΕΑ∆ είναι ισοσκελές. 
  
β) Τα τρίγωνα ΑΒΕ και Α∆Γ είναι ίσα. 

γ) �
� �2

2

Α− Β
ΒΑΕ =  

 
χ y

B Γ

A

Ε ∆

 
2. ∆ίνονται οι κύκλοι (Κ, R) και (Λ, ρ) που δεν έχουν 
κοινά σηµεία. Η διάκεντρος ΚΛ τέµνει τους κύκλους στα 
σηµεία Μ και Ν αντίστοιχα. Αν ΒΓ είναι κοινό εφαπτόµενο 
τµήµα των δύο κύκλων, να αποδείξετε ότι: 
 
α) Το τετράπλευρο ΚΒΓΛ είναι τραπέζιο. 
 
β) ΒΜ ⊥⊥⊥⊥ ΓΝ 
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3. ∆ύο κύκλοι (Κ,R) και (Λ,R/3) εφάπτονται εσωτερικά. 
Από το Κ φέρουµε τα εφαπτόµενα τµήµατα ΚΑ και ΚΒ του 
κύκλου (Λ,R/3). 

α) Να υπολογίσετε σε µοίρες τη γωνία �ΓΚ∆ . 
β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΓΚ∆  είναι ισόπλευρο. 
γ) Να αποδείξετε ότι ΑΓ=Β∆. 
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4. Από το σηµείο τοµής Α δύο κύκλων φέρνουµε τρεις 
ευθείες που τέµνουν τον ένα κύκλο στα σηµεία ∆, Ε και Ζ 
και τον άλλο κύκλο στα σηµεία Κ, Λ και Μ. Να αποδείξετε 
ότι τα τρίγωνα ∆ΕΖ και ΚΛΜ είναι ισογώνια. 
 

Ζ

∆

Ε

Μ

Λ

ΚΑ

 

5. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε � ɵ
040Β = Γ =  και Β∆ η 

διχοτόµος του. Στην πλευρά ΒΓ παίρνουµε σηµείο Ε τέτοιο 
ώστε να είναι Β∆ = ΒΕ. Να αποδείξετε ότι: 
 
α) Το τρίγωνο ∆ΕΓ είναι ισοσκελές. 
β) Το τετράπλευρο Α∆ΕΒ είναι εγγράψιµο. 
γ) Το τρίγωνο Α∆Ε είναι ισοσκελές. 
δ) Α∆+Β∆ =ΒΓ 
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6. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Αν η διάµεσός του ΒΜ και το ύψος 
του Γ∆ είναι ίσα και Ν η προβολή του σηµείου Μ στην 
πλευρά ΑΒ, τότε: 

α) Να αποδείξετε ότι ΜΝ=//
2
Γ∆

 

β) Να υπολογίσετε σε µοίρες το µέτρο της οξείας γωνίας 
που σχηµατίζουν η διάµεσος ΒΜ και το ύψος Γ∆ του 
τριγώνου ΑΒΓ. 
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7. ∆ίνεται κύκλος κέντρου Ο και µ ία χορδή ΑΒ αυτού. 
Προεκτείνoυµε την ΑΒ και προς τα δύο της άκρα και 
στις προεκτάσεις παίρνουµε σηµείο Κ προς το µ έρος 
του Α και σηµείο Λ προς το µ έρος του Β έτσι ώστε να 
ισχύει ΑΚ=ΒΛ. Φέρουµε τη διάµεσο ΟΜ του τριγώνου 
ΟΑΒ και την προεκτείνουµε κατά ΜΝ=ΟΜ. Να δείξετε 
ότι: 
  i.  Τα τρίγωνα ΚΑΟ και ΛΒΟ είναι ίσα. 
 ii.  Η ΝΟ είναι η µ εσοκάθετος του ΚΛ. 
iii.  Το τετράπλευρο ΚΟΛΝ  είναι ρόµβος. 
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8. Στο διπλανό σχήµα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισόπλευρο 
και εγγεγραµµένο στον κύκλο ( ,R)Ο  και είναι ΑΡ=ΜΓ. 
Να αποδείξετε ότι: 
  
 i. Τα τρίγωνα ΑΒΡ και ΒΜΓ είναι ίσα. 
ii. To τρίγωνο ΒΜΡ είναι ισόπλευρο. 
 

ii. ΜΑ =ΜΒ+ΜΓ  
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9. Στο διπλανό σχήµα το τρίγωνο ΑΒΓ   είναι ορθογώνιο  

� 0( 90 )Α = , 

ΓΕ = Γ∆  και Β∆ = ΒΖ . Να αποδείξετε ότι: 

α) �
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β) � 045Ε∆Ζ =  
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10. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ , ένα σηµείο ∆  στην πλευρά του 

ΑΒ  και ένα σηµείο Ε  στην πλευρά του ΑΓ . Τα τµήµατα 

ΒΕ  και Γ∆  τέµνονται στο Κ . Αν ΒΚ = ΚΓ  και Κ∆ = ΚΕ  
να αποδείξετε ότι: 
 

α) Τα τρίγωνα ΒΚ∆  και ΚΕΓ  είναι ίσα. 

β) Το τρίγωνο ΑΒΓ  είναι ισοσκελές. 

γ) ΑΚ ⊥ ΒΓ  
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11. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ=ΑΓ  και το 
µέσο ∆ της πλευράς ΒΓ. Φέρουµε ∆Ε⊥ ΑΓ και έστω Η, Ζ 
τα µέσα των ∆Ε και ΕΓ  αντίστοιχα. Να αποδείξετε 
ότι: 
 
  α.  HZ//BΓ και HZ⊥ A∆. 
 
  β.  AH⊥ ∆Ζ. 
 
  γ.  ΑΗ⊥ ΒΕ.  
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