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ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
ΜΕΤΡΙΚΕΣ ΣΧΕΣΕΙΣ ΣΤΟΝ ΚΥΚΛΟ 

   

1. Στο διπλανό σχήµα έχουµε τον κύκλο ( , )O R  µε 

3R = . Αν 2ΒΓ = Γ∆  και 4ΑΒ = , να βρείτε το µήκος 

της χορδής Γ∆ . 
 
 

(Απ: 2 15

3
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2. Στο διπλανό σχήµα έχουµε τον κύκλο ( , )O R  µε 

4R = . Αν ΡΑ  εφαπτοµένη µε 2 6ΡΑ = , 

3ΡΒ = , 2ΒΓ = , να υπολογίσετε το ΟΓ . 
 

 
(Απ: 10) 
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3. Στο διπλανό σχήµα έχουµε τους κύκλους ( , )O R  και 

,
2

R 
Κ 
 

. Αν ( , ) 9R
Μ
Ο∆ = − , να υπολογίσετε το µήκος 

του ΜΑ. 
 

(Απ:3) 
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4. Στο διπλανό σχήµα έχουµε το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ 

µε ɵ
030Γ = , εγγεγραµµένο σε κύκλο µε ακτίνα 2R = . 

Αν Μ  το µέσο της ΑΓ  να αποδείξετε ότι: 

i) 7ΒΜ=        ii) 
3

7
ΜΖ = ΜΒ   
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5. ∆ίνονται δύο οµόκεντροι κύκλοι (Ο,R) και (Ο,ρ) 

(ρ<R). Από σηµείο Μ που βρίσκεται εκτός του (Ο,ρ) 
και εντός του (Ο,R) φέρνουµε χορδή ΑΓ του κύκλου 
(Ο,R) που να εφάπτεται του κύκλου (Ο,ρ) στο σηµείο 
Β. Να αποδείξετε ότι: 

  
2 2 2R ρΜΑ⋅ΜΓ +ΜΒ = −  
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6. ∆ίνεται κύκλος ( , )O R , Ο το µέσον του ΑΒ και Γ∆  

χορδή που διέρχεται από το Α. Να δείξετε ότι: 
 

2 2 2 2 26R 2ΒΓ +Β∆ +Γ∆ = + ΟΑ  ΟΑ Β

Γ

∆
 



  

 
ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ: ΠΑΠΠΑΣ ΑΘΑΝΑΣΙΟΣ/2Ο ΛΥΚΕΙΟ ΥΜΗΤΤΟΥ 

Page 2 of 2 
http://users.sch.gr/apappas 

C:\Documents and Settings\Παππάς Αθανάσιος\Επιφάνεια εργασίας\fyl-95.doc 

 
7. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ, Θ το βαρύκεντρό του και ∆,Ε 

τα µέσα των πλευρών του ΑΒ, ΑΓ αντίστοιχα. Αν το 
Α∆ΘΕ είναι εγγράψιµο, να δείξετε ότι: 

 

2 2 2β γ 2α+ =  

 

Α

Β
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8. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και το ηµικύκλιο µε διάµετρο 

την πλευρά ΒΓ που τέµνει τις ΑΒ και ΑΓ στα ∆ και 
Ε. Να δείξετε ότι: 

 
2ΑΒ⋅Β∆ + ΑΓ⋅ΓΕ = ΒΓ  

 

Α

Β Γ

∆
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9. ∆ίνεται κύκλος κέντρου Ο και ΑΒ µια διάµετρός του. 
Αν ΑΓ και Β∆ δύο χορδές που τέµνονται στο Ε, να 
αποδείξετε ότι: 

 
2ΑΕ⋅ΑΓ +ΒΕ⋅Β∆ = ΑΒ  
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10. Στο διπλανό σχήµα η Α∆ είναι κάθετη στη διάµετρο 

ΒΓ του ηµικυκλίου ),( RO . Να αποδείξετε ότι: 

 

i) ΓΜ⋅ΓΡ = Γ∆⋅ΓΒ    ii) 
2ΑΓ =ΓΜ⋅ΓΡ  
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11. Στο διπλανό σχήµα είναι 
R

3
ΟΓ = Ο∆ = . Να 

αποδείξετε ότι: 
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Ο Ο∆ = ∆ = −  
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ii) ΓΡ ΓΕ=∆Ρ ∆Ζ= R

9
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iii)  R
9

ΡΓ +Ρ∆ =     
5

vi) 
2

ΓΡ ∆Ρ
+ =

ΓΕ ∆Ζ
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12. ∆ίνεται κύκλος ),( RO , µια διάµετρος ΑΒ, τα µέσα 

Γ,∆ των ΟΑ,ΟΒ αντίστοιχα και ΕΗ µια χορδή που 
διέρχεται από το Γ. Να δείξετε ότι: 

      
2 2 2 2 2i)  5RΕΓ + ΓΗ +Η∆ + ∆Ε =  
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ii) ΕΗ R

2
+ ∆Ε + ∆Η =  

   iii) Aν επιπλέον είναι  
13

R
2

ΕΗ = , τότε: 
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