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ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
ΜΕΤΡΗΣΗ ΚΥΚΛΟΥ 

 

1. Οι κύκλοι ( ,R)Ο  και ( ,R)Κ    εφάπτονται εξωτερικά στο 

σηµείο Α. Από το Ο φέρνουµε το εφαπτόµενο τµήµα ΑΓ στον 

κύκλο ( ,R)Κ  που τέµνει τον κύκλο ( ,R)Ο  στο σηµείο Β. Να 

βρείτε συναρτήσει του  R το εµβαδόν του µικτογράµµου 
τριγώνου ΑΒΓ. 
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2.∆ίνεται κύκλος ( ,R)Ο  και ακτίνα του ΟΑ. Προεκτείνουµε 

την ΟΑ κατά  τµήµα ΑΒ=R. Από το Β φέρουµε την 
εφαπτοµένη ΒΓ προς τον κύκλο. Να υπολογίσετε συναρτήσει 

του R : 

   i) το µήκος του τόξου �ΑΓ  
  ii) το εµβαδόν του µικτογράµµου τριγώνου ΒΑΓ. 
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3. ∆ύο κύκλοι (Κ,3R) και (Λ,R) εφάπτονται εξωτερικά στο 
σηµείο Α. Αν ΒΓ είναι κοινή εξωτερική εφαπτοµένη τους να 
υπολογίσετε το εµβαδόν του µικτογράµµου τριγώνου ΑΒΓ. 
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4. ∆ίνεται κανονικό πολύγωνο µε πλευρά ΑΒ=10 και Α,Β,Γ,∆ τέσσερις διαδοχικές κορυφές του. Αν ισχύει 

η σχέση: 

222 Α∆=ΑΓ+ΑΒ   
  τότε: 
   α) Αποδείξτε ότι το πολύγωνο είναι το κανονικό εξάγωνο. 
   β) Υπολογίστε το εµβαδόν του περιγεγραµµένου κύκλου του τριγώνου ΑΒΓ. 
   γ) Υπολογίστε το εµβαδόν του τριγώνου ΑΓ∆. 
   δ) Υπολογίστε το εµβαδόν του εγγεγραµµένου κύκλου του τριγώνου ΑΓ∆. 
 
 
5.∆ίνεται κύκλος (Ο,2R), διάµετρος ΑΒ αυτού και δεύτερος 

κύκλος (Ο,R). Φέρουµε µια χορδή ΑΓ του πρώτου κύκλου έτσι 
ώστε να είναι εφαπτοµένη στον δεύτερο. Να υπολογίσετε: 
α) το εµβαδόν του κυκλικού τµήµατος  ΑΓ. 

β) συνολικά το εµβαδόν των δύο χωρίων που είναι 

εσωτερικά του κύκλου (Ο,2R), εξωτερικά του (Ο,R) και 
εσωτερικά των ΑΒ και ΑΓ.  
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6.  Θεωρούµε ηµικύκλιο κέντρου Ο και διαµέτρου ΑΒ=2R, το µέσο 

Μ αυτού και σηµείο Γ έτσι ώστε 3R=ΑΓ . Αν η ακτίνα ΟΜ 
τέµνει την ΑΓ στο σηµείο ∆, υπολογίστε: 
   α) το Ο∆ 

      β) το εµβαδόν του µικτογράµµου τριγώνου Γ∆Μ. 
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7.∆ίνεται  ορθή γωνία χΟy και o κύκλος (Ο,R), ο οποίος 
τέµνει τις πλευρές Oχ, Oy της γωνίας στα σηµεία Ν, Κ 
αντίστοιχα και το σηµείο Β της Ox, για το οποίο ισχύει 
ΝΒ=R. Αν η εφαπτοµένη του κύκλου, που άγεται από το 
σηµείο Β, εφάπτεται του κύκλου στο σηµείο Μ και τέµνει 
την πλευρά Oy στο σηµείο Γ, τότε: 

 
α) Να αποδείξετε ότι η γωνία ΜΟΝ είναι η κεντρική γωνία 

κανονικού εξαγώνου και να υπολογίσετε το εµβαδόν του 
κυκλικού τοµέα ΟΜΝ.  

β) Να υπολογίσετε το εµβαδόν του γραµµοσκιασµένου µ έρους 
του τριγώνου ΟΒΓ. 
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8. Τρεις κύκλοι ),( 11 RO , ),( 22 RO και ),( 33 RO  εφάπτονται ανά 

δύο εξωτερικά στα σηµεία Α,Β και Γ. Αν 221 == RR  και 

223 −=R : 

  α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο 1 2 3Ο Ο Ο  είναι  

ορθογώνιο. 
β) Να υπολογίσετε την περίµετρο του καµπυλόγραµµου 

τριγώνου ΑΒΓ. 
γ) Να υπολογίσετε το εµβαδόν του καµπυλόγραµµου  τριγώνου 

ΑΒΓ. 
  

 
9. ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α=90ο) µε πλευρές γ=1 και 

β= 3 . Με κέντρο το Γ και ακτίνα ΓΑ γράφουµε τόξο Α∆, µε 
κέντρο το Β και ακτίνα ΒΑ γράφουµε τόξο ΑΕ. Να υπολογίσετε:  
 

α) τις γωνίες Β και Γ του τριγώνου ΑΒΓ. 
 

    β) τα εµβαδά των κυκλικών τοµέων ΒΑΕ και ΓΑ∆. 
 

   γ) το εµβαδόν του µικτογράµµου τριγώνου ΑΕ∆, δηλαδή του 
γραµµοσκιασµένου χωρίου. 
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10. Μια κατσίκα Κ είναι δεµένη µε ένα σχοινί µήκους 6m στο 

σηµείο Α που είναι η γωνία ενός µικρού τετράγωνου 
κτίσµατος ΑΒΓ∆ µε πλευρά 2m. To τµήµα ΕΑ=4m συµβολίζει 
έναν φράκτη, πάνω από τον οποίο η κατσίκα δεν µπορεί να 
περάσει. Το όλο σκηνικό βρίσκεται στο εσωτερικό µιας 
µεγάλης περιοχής µε γρασίδι. Να βρείτε το εµβαδόν της 
περιοχής που θα βοσκήσει η κατσίκα.  

Απάντηση:16 π 
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11.Έστω χορδή R 2ΑΒ =  κάθετη στη διάµετρο Γ∆ κύκλου Ο 

και ακτίνας R . Να υπολογίσετε: 
 
   α) Το εµβαδόν του τετραπλεύρου ΑΟΒΓ. 

   β) Το εµβαδόν του κυκλικού τοµέα �( )ΟΑΓΒ  

   γ) Το εµβαδόν του χωρίου που περικλείεται από το τόξο 

�ΑΓΒ  και τις χορδές ΑΓ και ΓΒ. 
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12. Έστω κύκλος διαµέτρου ΑΒ=2R και τόξο �
0135ΑΜΓ = . Να 

υπολογίσετε το εµβαδόν και την περίµετρο του 
γραµµοσκιασµένου κυκλικού τµήµατος ΑΜΓΑ. 
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