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ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ Β΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. Στο διπλανό σχήµα έχουµε το τραπέζιο ΑΒΓ∆ µε Α=∆=90ο, 
ΑΒ=4,ΒΓ=5,∆Γ=7 και το ηµικύκλιο ΑΒ. Να υπολογίσετε: 
α. Το εµβαδόν του τραπεζίου. 
β. Το µήκος του ∆Ε. 
γ. Το εµβαδόν του γραµµοσκιασµένου κυκλικού τµήµατος. 
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2. Στο διπλανό σχήµα έχουµε ηµικύκλιο κύκλου (Ο,R), R

2
ΒΓ =  

και Γ∆,Α∆  εφαπτόµενες. Να υπολογίσετε συναρτήσει του R: 
α. Το µήκος του ΓΜ 
β. Το µήκος του Γ∆ 
γ. Το εµβαδόν του σκιασµένου χωρίου. 
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3. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε � 060Α =  εγγεγραµµένο σε κύκλο 
(Ο,R) του οποίου η πλευρά ΑΓ είναι διάµετρος. Με διάµετρο 
ΒΓ  κατασκευάζουµε ηµικύκλιο όπως φαίνεται στο διπλανό 
σχήµα. Να υπολογίσετε συναρτήσει της ακτίνας R: 
 
α. Το µήκος των πλευρών ΒΓ και ΑΓ. 
β. Το εµβαδόν του εγγεγραµµένου κύκλου του τριγώνου ΑΒΓ. 
γ. Το εµβαδόν του σχηµατιζόµενου µηνίσκου. 
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4. Στο διπλανό σχήµα δίνεται κύκλος (Ο,R) και τα σηµεία του 
Α,Β,Γ, έτσι ώστε το τετράπλευρο ΟΑΒΓ να είναι ρόµβος.  
 
α. Να αποδείξετε ότι ΑΓ=λ3 , δηλαδή είναι πλευρά ισόπλευρου 

τριγώνου εγγεγραµµένου στον κύκλο (Ο, R). 
β. Να αποδείξετε ότι το εµβαδόν του ρόµβου ΟΑΒΓ είναι 
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γ. Αν Μ είναι το σηµείο τοµής των διαγωνίων του ρόµβου 
ΟΑΒΓ, τότε να υπολογίσετε, ως συνάρτηση του R, τη δύναµη 
του σηµείου Μ ως προς τον κύκλο (Ο, R). 

δ. Nα υπολογίσετε το εµβαδόν του γραµµοσκιασµένου  µέρους 
του σχήµατος. 
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5. Στο διπλανό σχήµα Β είναι τυχαίο σηµείο της διαµέτρου ΑΓ 
του κύκλου (Ο,R). 
 
α.  Βρείτε τα εµβαδά των τριών ηµικυκλικών δίσκων. 
β. ∆είξτε ότι το εµβαδόν του γραµµοσκιασµένου χωρίου 

ισούται µε το εµβαδόν κυκλικού δίσκου µε διάµετρο Β∆. 
γ. Πότε το εµβαδόν του γραµµοσκιασµένου χωρίου γίνεται 

µέγιστο; 
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6. Στο παρακάτω σχήµα δίνεται τετράγωνο ΑΒΓ∆, του οποίου το 
µήκος της διαγωνίου ΑΓ είναι 26 . Με κέντρο την κορυφή Α 

και ακτίνα ΑΒ γράφουµε τόξο κύκλου που τέµνει την ΑΓ στο 
σηµείο Ε. Να βρείτε : 

α. το εµβαδόν του τετραγώνου ΑΒΓ∆  

β. το µήκος του τόξου �ΒΕ 

γ. το εµβαδόν του κυκλικού τοµέα �ΑΒΕ και 
δ. το εµβαδόν του γραµµοσκιασµένου καµπυλογράµµου τριγώνου 

ΕΒΓ.   
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7. ∆ίνεται τραπέζιο ΑΒΓ∆ µε ΑΓ//Γ∆. Αν Μ και Ν είναι τα 
µέσα των βάσεων ΑΒ, Γ∆ αντίστοιχα και Ο τυχαίο σηµείο του 
τµήµατος ΜΝ, τότε να αποδείξετε ότι: 

α. 1
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γ. αν το Ο  είναι το µέσο του τµήµατος ΜΝ, ισχύει 
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8. Έστω τρίγωνο ΑΒΓ , ΑΜ  διάµεσος και Θ  το βαρύκεντρό 
του. Αν ο περιγεγραµµένος κύκλος στο τρίγωνο ΑΒΘ εφάπτεται 
της ΒΓ, να δείξετε ότι: 
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9. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε α=2γ  και 
α

α 3
µ

2
= .  

α. Να δείξετε ότι: β=γ 7  

β. Να βρείτε το είδος του τριγώνου ως προς τις γωνίες του. 

γ. Αν Β∆  ύψος του τριγώνου να δείξετε ότι: 2γ 7

7
Α∆ = . 

δ. Να δείξετε ότι: ( ) 7 ( )ΑΒΓ = ΑΒ∆  
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10. Έστω οι κύκλοι 1( , R )Κ , 2( ,R )Λ  και ( ,ρ)Ο  που 

διέρχονται από τα σηµεία Α,Β και Ο είναι το µέσον του ΚΛ. 
Αν Μ τυχαίο σηµείο, εξωτερικό και των τριών κύκλων, να 
αποδείξετε ότι: 
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11. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ  µε β=4 , γ=2  και αµ 3= . 

α. Να δείξετε ότι α=2 7  

β. Να βρεθεί  η γωνία �Α . 
γ. Αν ∆ σηµείο της πλευράς ΒΓ ώστε Β∆=2, να βρείτε το εµβαδόν του τριγώνου ΑΒ∆. 

10. ∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ)  µε � 020Α = . 

Θεωρούµε σηµείο ∆ στην πλευρά ΑΓ έτσι ώστε � 060ΑΒ∆ = . Να 
αποδείξετε ότι: 

α. 
2α β ∆Γ= ⋅        β. 

2 2α β αβΑ∆ = + −   
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