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EΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

 

1. Έστω , :f g →ℝ ℝ  συνεχείς συναρτήσεις για τις οποίες ισχύει ότι: 

( ) 2 ( ),  για κάθε f x x g x x= − ∈ℝ . 

    Αν η f  είναι παραγωγίσιµη στο 2, τότε: 

   α) Να αποδείξετε ότι (2) 0g =  και (2) 0f ′ = . 

   β) Να βρείτε το 
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2. Δίνεται η συνάρτηση  
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     µε α,β  ∈ℝ . Αν η συνάρτηση f  είναι συνεχής: 

i. Na αποδείξετε ότι 9α = −  και 6β = . 

ii. Να βρείτε τα όρια 
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3. Δίνεται συνάρτηση :f →ℝ ℝ για την οποία ισχύει: 
2 2( ) 2 ( ) 0,    κάθε f x f x x x− + συν ≤ για ∈ℝ . 

    α) Να αποδείξετε ότι 
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    β) Να υπολογίσετε το όριο:
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4. Δίνεται µιγαδικός αριθµός ,   α,βz i= α +β ∈ℝ . Δίνεται επίσης ότι το όριο  
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    υπάρχει και είναι πραγµατικός αριθµός. 

    α. Να αποδείξετε ότι οι εικόνες του z  κινούνται σε ευθεία, της οποίας να βρείτε την εξίσωση. 

    β. Να βρείτε την ελάχιστη τιµή του z . 

    γ. Αν z i= α +β  είναι ο µιγαδικός µε το ελάχιστο µέτρο, να υπολογίσετε το αρχικό όριο.  

---------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

5. Δίνεται συνεχής και γνησίως µονότονη συνάρτηση :f →ℝ ℝ για την οποία ισχύει: 

 

( )2 2(2) 3 2 (2) 6 (3) 10 0f f f f+ − + + =  

    α. Να βρείτε τις (2)f  και (3)f . 

    β. Να βρείτε το είδος της µονοτονίας της f . 

    γ. Να αποδείξετε ότι η γραφική παράσταση της f  έχει µε τον άξονα 'x x  µόνο ένα κοινό σηµείο. 

---------------------------------------------------------------------------------------------------------- 


