
 

ΤΑΥΤΟΤΗΤΕΣ

(α+β)2 = α2+2αβ+β2

 (x+1)2 = x2+2x+1  

 (2x+3)2 = 4x2+12x+9 

 (x2+3y3)2 = x4+6x2y3+9y6 

 

222 ββ2β)-( +−= aaa  

 (x –3 )2 = x2 –6x+9  

 (2x+3)2 = 4x2 –12x+9 

 (x2 –3y3)2 = x4 –6x2y3+9y6 

 

32233 β3αββ3ααβ)(α +++=+

 (x+1)3 = x3+3x2+3x+1 

 (2x+3y)3 = 8x3+36x2y+54xy2+27y3  

 3
33 13
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(
xx

xx
x

x +++=+  

 (xy2+x2y)3 = x3y6+3x4y5+3x5y4+x6y3  

(α–β )3=α3 –3 α2β+3αβ2 –β3

 (x –1)3 = x3 –3x2+3x-1 

 (2x –3y)3 = 8x3 –36x2y+54xy2 –27y3  

 3
33 13

3)
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(
xx

xx
x

x −+−=−  

 (xy2 –x2y)3 = x3y6 –3x4y5+3x5y4 –x6y3 

(α+β+γ)2=α2+β2+γ2+2αβ+2αγ+2βγ

 (x+y+1)2 = x2+y2+1+2x+2y+2xy 

 (x –y+1)2 = x2+y2+1+2x+2y –2xy 

 (x –y –1)2 = x2+y2+1 –2x+2y –2xy 

(x2 –y2 –w2)=x4+y4+w4 -2x2y2-2x2w2+2y2w2
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α2–β2 = (α-β)(α+β) 

 9-x2 = (3 –x)(3+x) 

 4x2 –16y4 = (2x –4y2)(2x+4y2) 

 9(x2+x+1)2 -(x2+3)2 = 

x(2x+3)(4x2+3x+6) 

 )32)(32(32 2 +−=− xxx  

α3–β3 = (α-β)(α2+αβ+β2) 

 x3 –1 = (x –1)(x2+x+1) 

 x6 –y3 = (x2 –y)(x4+x2y+y2) 

 α3 –8 = (α-2)(α2+2α+4) 

 ))(( 22 yxyxyxyx ++−=−  

α4–β4 = (α–β)(α3+α2β+αβ2+β3) 

κ.λ.π 

 x4 –1 = (x-1)(x3+x2+x+1) 

 α5 –32 = (α –2)(α4+2α3+4α2+8α+16)

 x6 –y6 = 

= (x –y)(x5+x4y+x3y2+x2y3+xy4+y5) 

 x7–y7= 

=(x–y)(x6+x5y+x4y2+x3y3+x2y4+xy5+y6) 

αν–β ν = (α-β)(αν-1+αν-2β+αν-3β2+…+βν-1)  

µε ν θετικό ακέραιο 
 

α3+β3 = (α+β)(α2 –αβ+β2) 

 x3 +1 = (x +1)(x2 –x+1) 

 x6 +y3 = (x2 +y)(x4 –x2y+y2) 

 α3 +8 = (α+2)(α2 –2α+4) 

 ))(( 22 yxyxyxyx +−+=+  

α5+β5 = (α+β)(α4 –α3β+α2β2 –αβ3+β4)  

κ.λ.π 

 x4 +1 = *** 

 α5 +32 = (α +2)(α4-2α3+4α2 –8α+16)

 x6 –y6 = *** 

 x7+y7= 

=(x+y)(x6 –x5y+x4y2 –x3y3+x2y4 –xy5+y6) 
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αν+β ν = (α+β)(αν-1-αν-2β+αν-3β2-…+βν-1) 

µε ν περιττό αριθµό 
 

(χ+α)(χ+β) = χ2+(α+β)χ+αβ 

 (x+1)(x+3) = x2+4x+3 

 (x –2)(x –5) = x2 –7x+10 

 (x –3)(x+7) = x2+4x –21 

 (x+3)(x –2) = x2+x –6  

(χ+α)(χ+β)(χ+γ) = 

=χ3+(α+β+γ)χ2+(αβ+αγ+βγ)χ+αβγ

 (x+1)(x+2)(x+3) = x3+6x2+11x+6 

 (x –1)(x+2)(x+3) = x3+4x2+x –6  

 (x –1)(x –2)(x+3) = x3 –7x+6 

 (x –1)(x –2)(x –3) = x3 –6x2+11x –6 
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Προφανώς : 

Αν α+β+γ=0 ή α=β=γ τότε : 

α3+β3+γ3 = 3αβγ 

 x3+y3+1-3xy = 

(x+y+1)(x2+y2+1+x+y+xy) 

 

 (3x-2)3+(1-x)3+(1-2x)3 =  

         =3(3x-2)(x-1)(2x-1) 

 

 

 

 

 

 

 

 

aris  nikolaidis 



 

ΠΑΡΑΓΟΝΤΟΠΟΙΗΣΗ

ΚΟΙΝΟΣ ΠΑΡΑΓΟΝΤΑΣ : 

 α2x2+α2y2 =α2(x2+y2) 

 α(x+y+ω) –β(x+y+ω)= (x+y+ω)(α –β) 

 -α(x-1)-(1-x) = -α(x-1)+(x-1) =(x –1)(1-α) 

 12α2β3x4y3+6α3β2x3y4 –9α2x2y5 =3α2x2y3(4β3x2+2αβ2xy –3y2) 

ΟΜΑ∆ΟΠΟΙΗΣΗ : 

 αx+βx+αy+βy = x(α+β)+y(α+β) = (α+β)(x+y) 

 

 αx2+βx2+γx2+αx+βx+γx+α+β+γ= 

=x2(α+β+γ)+x(α+β+γ)+(α+β+γ)=(α+β+γ)(x2+x+1) 

 

∆ΙΑΦΟΡΑ ΤΕΤΡΑΓΩΝΩΝ : 

 9x2-16y2 = (3x –4y)(3x+4y) 

 25(x2+1)2 –9(x2+3)2 =…=4(x2 –2)(4x2+7) 

 x4-y6 = (x2 –y3)( x2+y3) 

 )2)(2(22 +−=− xxx  

ΕΦΑΡΜΟΓΗ ΤΑΥΤΟΤΗΤΩΝ : 

 x2+4x+4 = (x+2)2  

 4x4 –12x2+9 = (2x2 –3)2  

 x3+3x2+3x+1 = (x+1)3  

 x3 –8 = (x –2)(x2+2x+4)  

ΤΡΙΩΝΥΜΟ : 

 X2 –5x+6 = (x –2)(x –3) 

 2x2+3x –5 = (x-1)(2x+5) 

 x4 –5x2+4 = (x –1)(x+1)(x –2)(x+2) 

 3x2+6x = 3x(x+2) 

 )52)(52(52 2 +−=− xxx  

 x2+x+1 = *** 

 –x2 –3 = *** 
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ΣΥΝ∆ΥΑΣΜΟΣ ΤΩΝ 

ΠΡΟΗΓΟΥΜΕΝΩΝ 

ΠΕΡΙΠΤΩΣΕΩΝ : 

 3x3 –27x = 3x(x2 –9)=3x(x –3)(x+3) 

 x5 –10x3+9x =x(x4 –10x2+9)=x(x2 –1)(x2 –9)= 

        =x(x –1 )(x+1)(x –3)(x+3) 

 x2 –y2+4x+4 = (x+2)2 –y2 =(x+y+2)(x –y+2)  

 

 

 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ  
Αποδεικτικές Σχέσεις : 

Ι) Να αποδείξετε ότι :  

1. (3x+2)2 –(2x+3)2 = 5(x+1)(x-1)  

2. (x+y)3–(x-y)3 = 2y(3x2+y2)  

3. (x+4)2+(2x+3)2 –( 2x+5)2 = x2   

4. Να αποδείξετε ότι : 

i) x3-y3 = (x-y)3+3xy(x-y) και στην συνέχεια 

ii) να βρείτε την διαφορά των κύβων δύο αριθµών 

αν είναι γνωστό ότι η διαφορά τους είναι 3 και το 

γινόµενό τους 10. 

 

ΙΙ) Να απλοποιήσετε τα κλάσµατα : 
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ΙΙΙ) Να κάνετε τις πράξεις : 
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Υπολογιστικές ασκήσεις : 

1. Αν x+y= 5 και xy=6 , να βρείτε την αριθµητική τιµή της 

παράστασης Κ=x2+y2 . 

2. Αν 35y   και   35 −=+=x  , να βρείτε την 

αριθµητική τιµή της παράστασης Κ=3x2 –7xy+3y2 . 

3. Αν 5
1

=+
x

x , υπολογίστε την τιµή των παραστάσεων 

2
2 1
x

xK +=   και  3
3 1

Λ
x

x +=   
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Εξισώσεις – Ανισώσεις : 

Να λύσετε τις παρακάτω εξισώσεις και ανισώσεις : 
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4. 3x2 –2x+5=0   ,   4x2 –4x+1=0   ,   4x2 –x –5 =0  

5. x4 –3x2 –4=0   ,   x3 –5x2+6=0   ,   2x3 –8x=0 

6. x2+24x+7=(x+8)2 –4(x-8)2  
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Συστήµατα : 

Να λύσετε τα παρακάτω συστήµατα : 
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