
ΑΣΚΗΣΕΙΣ  ΣΤΟΥΣ  ΜΙΓΑ∆ΙΚΟΥΣ  ΑΡΙΘΜΟΥΣ    
1. Να υπολογίσετε όλες τις δυνατές τιµές της παράστασης : 
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2. Να λύσετε στο σύνολο C των µιγαδικών αριθµών τις εξισώσεις: 

 

0158z2z2 =+−  12i26|z|23zz3 2
_

+=+−  

Ry ,  x µε   yixz  όπου
2i6iyxz34z 22

_

∈+=
++−=+

 

3. Να αποδείξετε ότι οι εικόνες των ριζών της εξίσωσης  027z3 =−   στο µιγαδικό 

επίπεδο είναι κορυφές ισοπλεύρου τριγώνου. 

 

4. Να αποδείξετε ότι οι εικόνες των µιγαδικών αριθµών Rλ   ,   
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σηµεία κύκλου του οποίου να βρείτε το κέντρο και την ακτίνα. 

 

5. Αν 
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=  , να βρείτε το γεωµετρικό τόπο των σηµείων Μ(z) – εικόνες του z – αν 

είναι :   α)  β)  Rw ∈ Iw ∈
 

6. Για κάθε , να δείξετε ότι: Cz ∈
13|z||1z||3z||5z||7z||9z| ≤−+−+++−+++  

 

7. Για κάθε , να δείξετε ότι: Cz ∈ 5|3z|  |7z||12z| =+⇔−=+  

 

8. Αν 8|i3z| =+−  , να βρείτε τη µέγιστη και την ελάχιστη τιµή της παράστασης 

|7i11z|w +−=  
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9. Αν οι µιγαδικοί αριθµοί  έχουν εικόνες στο µιγαδικό επίπεδο τα σηµεία Α , Β 

αντίστοιχα, που δεν ανήκουν στον κύκλο  , να δείξετε ότι: 

21 z  ,  z

1  x:C 22 =+ y

⇔⋅+>+    |zz1||zz|
_

2121 ( ένα µόνο από τα σηµεία Α , Β είναι εσωτερικό του κύκλου C ) 

 

 

10. ∆ίνεται ο µιγαδικός αριθµός Rα   ,  συν2α)i-(31)-ηµα2( ∈+=z  

Α) ∆είξτε ότι οι εικόνες των σηµείων Μ(z) είναι σηµεία κύκλου. 

Β) Να βρείτε τους µιγαδικούς που έχουν το µέγιστο και το ελάχιστο µέτρο. 

Γ) Να βρείτε τα µέτρα των µιγαδικών αριθµών του προηγούµενου ερωτήµατος 

∆) Να δείξετε ότι: 7|i4z|3 ≤+−≤  

 

11. Αν για το µιγαδικό αριθµό  ισχύει: Cz ∈ |i1z||3i5z| −−=+−  

Α) Να βρείτε το γεωµετρικό τόπο των σηµείων Μ(z). 

Β) Να βρείτε το ελάχιστο  || z
Γ) Ποιος είναι ο µιγαδικός αριθµός µε το ελάχιστο µέτρο; 

 

12. ∆ίνονται  οι µιγαδικοί αριθµοί . Να αποδείξετε ότι: 0z  και  z 21 ≠
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Υπόδειξη: 
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