
Θεµελιώδες Θεώρηµα 

Ολοκληρωτικού Λογισµού 

( Εφαρµογές ) 

1. Ο πληθυσµός Π των κατοίκων µιας πόλης αυξάνεται ως προς το 
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Π  , όπου Π0 ο πληθυσµός κατά 

τη χρονική στιγµή t.  

Α) Να βρείτε τον πληθυσµό Π(t) µια οποιαδήποτε χρονική στιγµή 

t. 

Β) Να υπολογίσετε σε πόσα χρόνια ο πληθυσµός των κατοίκων 

της πόλης θα γίνει e.Π0. 
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2. Ένα κινητό κινείται πάνω σε άξονα συν/νων, έτσι ώστε η 

ταχύτητα κάθε χρονική στιγµή t να είναι tttu 22
4
1)( −=  σε 

cm/sec.  

Α) Να προσδιορίσετε τη θέση του κινητού τη χρονική στιγµή t=5 

sec, αν κατά τη χρονική στιγµή t=0 sec η θέση του στον άξονα 

έχει συντεταγµένη 2 cm. 

Β) Να υπολογίσετε το διάστηµα που διανύει από τη χρονική 

στιγµή t=0 sec µέχρι τη χρονική στιγµή t=5 sec. 

Υπόδειξη : 

Α) Αν x(t) είναι η συνάρτηση θέσης του κινητού, τότε έχουµε: 
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 . Βρίσκουµε το πρόσηµο της tttu 22
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στο [0,5] … και τελικά S= cmcm 17,6
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3. Ένα κινητό κινείται πάνω σε άξονα συν/νων, έτσι ώστε η 

ταχύτητα κάθε χρονική στιγµή t να είναι U(t)=t2-lnt , t>0 σε 

m/sec. 

Να υπολογίσετε το διάστηµα που διανύει το κινητό από τη 

χρονική στιγµή t=1 sec µέχρι τη χρονική στιγµή t=α.e2 , όπου α 
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Υπόδειξη:  
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Εύρεση του α: Επειδή η ηµ2(πχ/3) είναι συνεχής στο R, η συνάρτηση 
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Για το διάστηµα S έχουµε:  
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( προηγούµενα πρέπει να βρούµε το πρόσηµο της t2-lnt στο [1,e2]. 

 

4. Α) Βρείτε την παράγωγο της συνάρτησης 
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Β) Το εµβαδόν Ε ενός τριγώνου µεταβάλλεται ως προς το χρόνοt 

µε ρυθµό 3  t,  92 >−t  (σε m2/sec) και τη χρονική στιγµή t=5 

sec το εµβαδόν είναι 10-9ln3 m2. Να υπολογίσετε το εµβαδόν 

Ε(t) µια οποιαδήποτε χρονική στιγµή t. 

Υπόδειξη : 
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5.  

Aris  Nikolaidis 


