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ΘΕΜΑ 10  

Α)  Να βρείτε το γεωµετρικό τόπο των εικόνων των  για τους οποίους  Cz ∈
              ισχύει: |z4||52z| −=−  

Μονάδες 6 

Β)  Αν  οι  έχουν τις εικόνες τους στον προηγούµενο γ.τ να αποδείξετε ότι:  Cz , z 21 ∈

              2|zz| 21 ≤−  

Μονάδες7 

Γ)  Αν 
2
3

|z| ≤  να αποδείξετε ότι:   15|iz2i)z(3| 3 <−−

Μονάδες 12 

ΘΕΜΑ 20

Α)  ∆ίνεται η εξίσωση: Να βρείτε το όριο των ριζών της   R.λ  ,  0e2xxe λ2λ ∈=−−

              αν ∞→ - λ  

Μονάδες 7 

Β)  Αν η συνάρτηση f είναι συνεχής στο διάστηµα [0 , 4] και γνησίως αύξουσα σε αυτό, 

               να δείξετε ότι υπάρχει  τέτοιο ώστε: 4) , (0x0 ∈
3

f(3)f(2)f(1)
)f(x0

++
=  

Μονάδες 9 

Γ)  ∆ίνεται η συνάρτηση RR:f →  µε την ιδιότητα:  

              Ry,x  κάθε  για,  f(y)f(x)y)f(x ∈+=+ . Να αποδείξετε ότι: 

1.  0f(0) =

2. R  x,  )f(x)xf(xf(x) 000 ∈+−=  

3. Αν η f είναι συνεχής στο σηµείο 0, τότε είναι συνεχής στο R. 

Μονάδες 9 

 

 



ΘΕΜΑ 30

Ένα σηµείο Μ κινείται πάνω στη γραφική παράσταση της συνάρτησης  µε 1  x,lnx   f(x) ≥=

     ταχύτητα 
sec
cm

1 . 

Α)  Να βρείτε το ρυθµό µεταβολής του εµβαδού του τριγώνου ΟΑΜ την χρονική στιγµή t0 

               που η ΟΜ εφάπτεται στη γραφική παράσταση της f. 

Μονάδες 12 

Β)  Να βρείτε το ρυθµό µεταβολής της γωνίας που σχηµατίζει η ΟΜ µε τον άξονα Οx την 

              χρονική στιγµή t1 που είναι  καθώς και την χρονική στιγµή t2ex = 0 . 

Μονάδες 13 

 

ΘΕΜΑ 40  

∆ίνεται η συνάρτηση: 

⎪
⎪
⎩
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=
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x

)ηµ(πx

f(x)

2

 

Α)  Να βρεθεί η παράγωγός της. 

Μονάδες 5 

Β)  Να µελετηθεί ως προς την συνέχεια η συνάρτηση στο πεδίο ορισµού της. (x)f ′
Μονάδες 4 

Γ)  Να αποδείξετε ότι η εξίσωση  έχει µια τουλάχιστον ρίζα στο R. 0(x)f =′
Μονάδες 8 

∆)  Να υπολογίσετε το όριο: 
x
(x) f

lim
x

′

+∞→
 

Μονάδες 8 

 

 

 

Καλή Επιτυχία 


