ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ

ΘΕΤΙΚΗΣ – ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ

ΤΑΞΗ:  Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ

ΟΝΟΜΑΤΕΠΩΝΥΜΟ :

ΘΕΜΑ 10
Α.
 Αν για την  f  ισχύει : 
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  για κάθε  x<-1 , να βρεθεί η συνάρτηση f.

Β. 
Έστω f ορισμένη στο R με σύνολο τιμών το R για την οποία ισχύει 

f5(x)+f3(x)+f(x)+x=2004,   
[image: image2.wmf]"

x
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 R

i) Να δείξετε ότι η f είναι ‘’1-1’’

ii) Να βρεθεί η f-1(x)

iii) Να δείξετε ότι η εξίσωση –x5-x3=x-2004  έχει μοναδική ρίζα στο R.

Γ. 
Αν 
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  να οριστεί  η  g-1 o f  

 Δ.
 Αν για την  f ισχύει  f(f(x))= 2001x3 +2000 , 
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 R να δείξετε ότι η f   

           αντιστρέφεται.

ΘΕΜΑ 20
Α.
   Δίνεται  η συνάρτηση       
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ï

ï

î

ï

ï

ï

í

ì

³

-

<

£

-

+

-

-

<

-

+

+

+

=

1

x

 

,

 

3

-

αx 

x

,

α

x

x

,

β

1

 

β

x

)

β

(

)

x

(

f

2

1

1

1

1

3

3


              Να βρεθούν α, β 
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R   ώστε  να ισχύει το θεώρημα  Bolzano  για την f στο 
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Β.
Δίνεται  η συνάρτηση    
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 ,     να βρείτε  τις 

          τιμές των κ., λ
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R   ώστε      
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Γ. 
 Αν για  τις συναρτήσεις f,g ισχύουν:  
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,  τότε να βρεθεί το    
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ΘΕΜΑ 30
Α.
  Έστω f συνεχής στο [α, β] και  οι μιγαδικοί 
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αν ισχύει 
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                  f(α)<f(γ)<f(β) να δείξετε ότι :

i)  
υπάρχει ένα  τουλάχιστον x0
[image: image22.wmf]Î

(α , β) τέτοιο ώστε  f(x0)=0

ii) υπάρχει ένα τουλάχιστον  x1 
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(α , β) τέτοιο ώστε f (x1)=f(γ)

Β.
 Θεωρούμε  την  συνάρτηση 
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 R
           να  βρεθεί το λ ώστε 
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Γ.
 Έστω η  συνάρτηση  
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i) να δείξετε ότι η εξίσωση f(x)=0 έχει μοναδική ρίζα το x=1

ii) να βρείτε το πρόσημο  της f(x).

ΘΕΜΑ 40
Α.
 Η f είναι ορισμένη στο 
[image: image28.wmf](

)

+¥

,

0

 και ισχύει 

         
[image: image29.wmf](

)

x

  

x

f(x)

 

  

 

x

1

 

  

2000

2004

£

-

×

+

  κάθε x 
[image: image30.wmf]Î

 
[image: image31.wmf](

)

+¥

,

0

 ,να βρεθεί το 
[image: image32.wmf])

x

(

f

lim

x

+¥

®


Β.
 Έστω f συνεχής στο [-1,1] και ισχύει Αν
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ημ

x

)

x

(

xf

2

2

1

1

+

=

-

+

,για κάθε x 
[image: image34.wmf]Î

[-1,1]

   
i)
Να βρείτε το f(0)

   
ii)
 Να δείξετε ότι η συνάρτηση    
[image: image35.wmf]ï
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      είναι συνεχής.

Γ.
 Έστω η  συνάρτηση  
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ΚΑΛΗ  ΕΠΙΤΥΧΙΑ 
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