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ΘΕΜΑ 10  

Α) Το σηµείο Μ(z), εικόνα του Ry x,, yixz ∈+= , είναι σηµείο του ζητούµενου γ.τ αν και  

          µόνο αν ισχύει:  
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Β)  Η παράσταση |zz| 21 −  εκφράζει την απόσταση των εικόνων Μ1 , Μ2 , των δύο  

                    µιγαδικών αριθµών δηλ. )M(M|zz| 2121 =− . Όµως η χορδή  είναι πάντα  21MM

                    µικρότερη ή ίση της διαµέτρου και άρα: 22ρ)M(M|zz| 2121 =≤=−  
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15|i2i)z(3||z|15|iz2i)z(3| 23 <−−⋅⇔<−−  και άρα αρκεί να δείξουµε ότι:   
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3 22 <−−⇔<−−⋅  . Όµως   |i||2i)z(3||i2i)z(3| 22 +−<−−

 και άρα αρκεί να αποδείξουµε: 
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Α) Έχουµε: 
1

2
2

2
21 z

w
zwzz =⇔=⋅  και έτσι 

( ) ( )

21
1

22
1

1

__
11

__
11

1

2
1

2
1

1
1

22
1

1
1

22
1

1

22
1

1

22
11

2
1

1

2
1

2121

zz
z2

w2z2

z2

wzwzwzwz

z2
wzwz

2z
w2zwz

2z
w2zwz

w
2z

wz
w

2z
wz

w
2

z
w

z
w

2
z
w

z
w

2
zz

w
2

zz

+=
+

=

=
⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
+++⎟⎟

⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
++

=
−++

=
−+

+
++

=

=−
+

++
+

=−
+

++
+

=−
+

++
+

 

Β) Από τους τύπους Vieta έχουµε:  και άρα: 1w1- zz   και  i1zz 2
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...zz −==−−==−  .Επαληθεύστε τώρα το Πυθαγόρειο θεώρηµα. 
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