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ΘΕΜΑ 10  

Α) Το σηµείο Μ(z), εικόνα του Ry x,, yixz ∈+= , είναι σηµείο του ζητούµενου γ.τ αν και  

          µόνο αν ισχύει: 
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Β)  Η παράσταση |zz| 21 −  εκφράζει την απόσταση των εικόνων Μ1 , Μ2 , των δύο  

                    µιγαδικών αριθµών δηλ. )M(M|zz| 2121 =− . Όµως η χορδή  είναι πάντα  21MM
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ΘΕΜΑ 20

Α)  Για κάθε 0eRλ λ >⇒∈   και η δευτεροβάθµια εξίσωση έχει ρίζες:
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Β)  Αφού η f είναι συνεχής στο [0 , 4] θα παρουσιάζει µια µέγιστη τιµή Μ και ελάχιστη  

                   τιµή m. Επειδή δε είναι γνησίως αύξουσα θα έχουµε Μ > m. Έτσι: 

    Από το θεώρηµα τώρα των ενδιάµεσων τιµών  
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Γ)  Για x=y=0 προκύπτει f(0)=0 
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  Αφού η f είναι συνεχής στο σηµείο 0, θα έχουµε 0f(0)f(x)lim
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                   δηλ. η f συνεχής στο x0 . 

ΘΕΜΑ 30  

Α)  Η προβολή Α(x , 0) κινείται µε ταχύτητα 
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Β) Αν θ είναι η γωνία τότε: 
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ΘΕΜΑ 40  

0 x κάθε  για,  
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Η f΄ είναι συνεχής σαν πηλίκο συνεχών για κάθε  , ενώ 0x ≠
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Εφαρµόστε το θεώρηµα Bolzano για την f΄στο διάστηµα [0 , 1] 

0π0-0π2
x

)ηµ(πx
x
1

x
)συν(πxx

2π
x
(x)f

2

2

x3

22

x

'

x
limlimlim =⋅⋅⋅=⎥

⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
⋅−=

+∞→+∞→+∞→
  

διότι 
x
1

x
)συν(πx

x
1

x
1

x
)συν(πx 22

≤≤−⇔≤  και 0
x
1

x
1

limlim
xx

==
−

+∞→+∞→
 , οπότε 

0
x

)συν(πx2

x
lim =

+∞→

 

 

 

 

 


	ΥΠΟΔΕΙΞΕΙΣ  ΤΩΝ  ΛΥΣΕΩΝ

